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UNIDAD N o2: CALCULO INTEGRAL - CONTINUACIÓN

MÉTODO DE SUSTITUCÍON EN INTEGRALES DEFINIDAS.

1. Calcular las siguientes integrales, en caso de que existan:

a)
∫ e3

2

ln2 x

x
dx b)

∫

2

1

8x3 − 1

(2x4 − x)2
dx c)

∫ π/4

0

sinx cosxdx

2. Sim y n son ńumeros positivos, demostrar que:

∫

1

0

xm(1− x)ndx =

∫

1

0

xn(1− x)mdx

3. Seaf : [−a, a] → R una funcíon continua. Demostrar las siguientes propiedades:

a) Si f es par entonces
∫ a

−a
f(x)dx = 2

∫ a

0

f(x)dx

b) Si f es impar entonces
∫ a

−a
f(x)dx = 0

4. Sif es una funcíon integrable enR demostrar que vale:

a)
∫ b

a
f(x)dx =

∫ b+c

a+c
f(x)dx b)

∫ b

a
f(−x)dx =

∫

−a

−b
f(x)dx

5. Probar que∀m,n ∈ N valen las siguientes igualdades:

a)
∫ π

−π
sinmx cosnxdx = 0

b)
∫ π

−π
sinmx sinnxdx =

{

π si m = n

0 si m 6= n

c)
∫ π

−π
cosmx cosnxdx =

{

π si m = n

0 si m 6= n

MÉTODO DE INTEGRACIÓN POR PARTES EN INTEGRALES DEFINIDAS.

6. Calcular las siguientes integrales, en caso de que existan:

a)
∫

1

0

−2x

ex
dx b)

∫

3

1

3x2 lnxdx c)
∫ π

0

x sinxdx d)
∫

1

0

x2exdx

7. Verificar las siguientes igualdades:
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a)
∫ π/2

0

sin2 xdx =
π

4
b)

∫

3π/2

π
cos2 xdx =

π

4
c)

∫ π/2

0

sin3 xdx =
2

3

PRIMITIVAS DE FUNCIONES RACIONALES.

8. Hallar las primitivas de las siguientes fracciones simples:

a)
1

3− 5x

b)
1

(4− 7x)5

c)
1

x2 − x+ 2

d)
1

(4x2 + 1)2

e)
4x− 3

3x2 + 3x+ 1

9. Calcular las integrales

a)
∫

0

−1

dx

3− 5x

b)
∫

0

−1

dx

(4− 7x)5

c)
∫

1

0

1

x2 − x+ 2
dx

d)
∫

4

3

x+ 2 + x2

x3 − 1
dx

e)
∫

2

1

x4 + 3x2 + x− 1

x3 + x
dx

f )
∫

2

1

x4 + 3x2 + x− 1

x (x2 + 1)2
dx

10. Integrales de la forma
∫

R(cosx, sinx)dx, mediante la sustituciónu = tan
x

2
, se reducen a integrales

de la forma
∫

R(u)du. Hallar las primitivas de las siguientes funciones:

a)
1

cosx

b)
1

sinx

c)
1− sinx

1 + sinx

d)
1

cosx+ sinx

e)
sin3 x

1 + sin2 x

11. Probar que integrales de la forma
∫

R(ex)dx, mediante la sustituciónu = ex, se reducen a integrales de

la forma
∫

R(u)

u
du. Hallar las primitivas de las siguientes funciones:

a)
e2x

e2x − 1
b)

3ex

(e2x − ex + 1)2
c)

1 + sinhx

1 + coshx

12. Hallar las primitivas de las siguientes funciones:

a)
1

3 +
√
x

b)
sin3 x
3
√
cosx

c) 2x sinx

d) x2 arcsinx

e)
ex
√
ex − 1

ex − 1

f )
ln
√
2 + x√
2 + x

g)
2

2 sinx+ 3 cosx

h)
2x− 7

(x2 − 7x+ 4)3

i)
xearctanx

(1 + x2)3/2
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